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RESUMO

O fractal de Rauzy (clássico) é, por definição, o conjunto dos números complexos{∑+∞
i=0 aiα

i, ai ∈ {0, 1}, aiai+1ai+2 = 0,∀i ≥ 0
}

, onde α é uma das duas ráızes complexas, de
módulo menor do que um, do polinômio P (x) = x3 − x2 − x− 1.

O Fractal de Rauzy foi descoberto por G. Rauzy em 1982 ([5]), e desde então foi estudado por
vários matemáticos (ver poe exemplo [1],[2]), e foi ligado a várias áreas da matemática, como
Sistemas Dinâmicos e Teoria dos Números entre outras. O Fractal de Rauzy é um conjunto
compacto e conexo, seu interior é simplesmente conexo, sua fronteira é um conjunto fractal.
Além disso, induz um azulejamento periódico do plano complexo, isto é, C =

⋃
p∈G(E + p) onde

E + p = {z + p, z ∈ E}, G = Zα−3 + Zα−2 e dados p, q ∈ G, p 6= q então os interiores de E + p e
E + q são disjuntos. (ver figura abaixo).

Em [3], foi dado um algoritmo que identifica a fronteira do fractal de Rauzy. Em particular,
foi constrúıdo um autômato finito que reconhece e fornece informações sobre a fronteira do
fractal de Rauzy permitindo provar que sua medida de Lebesgue é nula, que ela é uma curva
de Jordan e um quase-ćırculo (imagem de um ćırculo por uma função quase-conforme) , e além
disso, mostra que sua dimensão de Hausdorff é −logρ

log|α| ∼ 1, 09338 onde ρ é a raiz real maximal do
polinômio x4 + 2x3 − 1.

O objetivo deste trabalho é investigar se as propriedades do Fractal de Rauzy estudadas em
[3] são verificadas em outras classes de Fractais de Rauzy. Uma classe interessante de Fractais
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de Rauzy é aquela associada aos polinômios da forma x3 − ax2 + x− 1, a ∈ Z, a ≥ 2. No caso
a = 2, usando técnicas relacionadas com teoria dos sistemas de numeração, teoria algébrica dos
números e teoria dos fractais, constrúımos um autômato finito que gera a fronteira do fractal
e provamos que ela é homeomorfa a um ćırculo. Estes resultados podem ser estendidos para o
caso a > 2.
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